Corrigé dérivabilité

Exercicel
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1) fx)- 10 _ eX‘Z’:singég.OrI&sfonctionstrigonométriqu&sn’ont pas de
x-0 X exg

limite al’infini donc f n’est pas dérivableen 0

2) L(‘;(O): M. 1sx<0et L =1 s x > 0. Lalimite a droite étant différente de
X - X X
lalimite a gauche, f n’est pas dérivableen 0
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3) =xsXx£O0.
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x-0 X X
Ii(grg)xzo1 Iiggl- l:-¥ donc lafonction f n’est pas dérivable en 0.
X X X
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x-0 X x-0 X
Ii(grgxzol Ii(g(\)lzl donc lafonction n’est pas dérivable en O
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5 100-TO) _ ¥ Gxe0a X TO__X_ | y>00a
x-0 X x-0 X
Ii(grtl)x:O:Ii(g(\)- x =0 donc lafonction est dérivable en 0
Exercice 2
1) Vrai: Lafonction f est continue sur son ensemble de définition R donc en 1
2 2
2) Fau: im X = Dy et tim XL = vy leslimites sont différentes.
x®1 X-1 x®1" X-1
_ & 20 4.2 .
3) Vrai: lim =X 2= |im € X% jim = e
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4) Faux: lim =lim —2=
X® +¥  ¥2 x®+¥ Y

5) Vrai : th de maoration
6) Faux:u(X)=x2etv(x)=1.v(X)—u(X)=(1-x)(1+x)<O0sur]l; +¥]
-1 . cosx 1

7) Faux: £ £ et lim =0 donc par le théoreme des gendarmes,
X2 +1 X2 +1 X2+1 X® +¥ Y2 41
fim, 09 =0
8) Vrai: lim COSX _ cosO _
x®0 x2+1  02+1
. 24
9) Vrai: lim 2+l _ ,
x®+¥  x2-. 1
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Donc la courbe admet une asymptote horizontale d’ éguation y = 2 et deux asymptotes
verticalesd éguationx =letx =-1

10) Faux : lim 1.1 , lafonction est définie sur R donc pas d’ autres limites aux
x® +¥ 2x2 41 2
bornes du domaine de définition . 1l y a donc une asymptote horizontale d’ équation
_1
Y73
11) Vrai

12) Faux : ladérivéedecos? x est 2 (- sinx ) (cosx)

2
13) Faux : Ladérivéede - est - 2Y2X+4 1 o1
Vox+4 (Vax+af  @x+4V2x+a [(2x+ay
(formule dérivéede L/uest —u’' / 1?)
14) Faux : 1 + tan? X
15) Vrai - "Q(‘) cosx- 1 cosx - cosO _

=lim———————=(cos)'(0) =- sn0=0 ( nombre dérivé
= lim== = =(cos) (0) ( )

16) Vrai : Déivons dé§aunefois(x2-4) (2x-3):
2X(2x—=3)+(x2-4)(2)=6x2-6x—-8 .
Dérivons une nouvellefois: 12x—-6=6(2x—1)

17) Vrai : Laformuledelatangenteesty = f '(1) (x —1) + f(1) . Or f(x) =x3 +x + 1
doncf’(x) =3x2+1doul’équation:y =4 (x—1)+3cest-adire:y=4x-1

18) Faux : Lafonction f(x) = xy/x- 1 est dérivable sur Ji;+¥[ .

f(X)- f(1):“mx\/x-1:. X

Etudionsce qui sepasseen1: lim lim
9 b x® 1 X-1 x®1 X-1 x®1./x-1

=+¥ .

Donc f n’est pas dérivable en 1.



