Corrigé fiche 3

Exercice 1
1) x2+3x—=40: A=9+160=169 =13% x’=5¢tx’’ =- 8 d’ou la factorisation
(Xx-5)(x+8); x2+3x—40<0sur]-8;5]
2) —X2+2X+48: A=4+192=196=14%x’=8etx’’ =-6 d’ou la factorisation
-(x—-8)(x+6)et —x2+2x+48 >0sur] -6; 8[
3) 2x2—-4x-100 =2 (x?2-2x—-50): A =4+200=204 d’ou:

x’=i2\/5_1:1+\/a otx = 1— 51 |

On obtient la factorisation 2(x —1—+/51)(x —1++/51) et
2x2—4x—-100< 0 sur Jl—\/5_1;1+ \/5_1[

4) —x2+4x—4 = —(x2—4x+4)=—(x-2) <0

5) 3x2-5x+25: A =25-300 = - 275 < 0 donc pas de racines ni de factorisation ; le
polyndme est du signe de 3 donc est positif pour tout x

6) 2x2+3x+5: A =9-40=-31<0donc pas de racines ni de factorisation et le
polynéme est toujours positif

7) x*+2x2—-3 :onpose X = x2 et on doit étudier : X2+ 2X—-3; A =4+ 12 =16donc
X’=-3etX” =1 d’oula factorisation : (X—-1) (X +3)soit (x?-1)(x>+3)ou
encore (x—1) (x+ 1) (x2+3).Etce polynéme est négatif sur]-1; 1[car x2+ 3 >0
et donc x* +2x2 -3 est du signe de (x — 1) (x + 1)

8) 2x*—3x2+7 :onpose X = x2et on étudie : 2X2-3X+7; A =9-56=-47 <0donc
pas de factorisation et le polyndme est du signe de 2 donc positif

Exercice 2

1) Ona:g(l)=1+5-12+6=0donc 1estsolutiondeg(l)=0

2) (x—1D(ax*+bx+c)=ax3+bx*+cx—ax*—bx—c

=ax3+ (b —-a)x*+(c—bx—c
Par identification avec g(x) :
a=1l,b-a=5;c-b=-12et-c=6donca=1,c=-6,b=6
g(x) = (x —1)(x*+ 6x — 6)
3) Commencons par étudier le signe de x2 + 6x — 6 : A= 36 + 24 = 60 donc les racines

sont :_6_22 1 _3_\15et—3++/15

X —o -3 -415 1 -3++15 +o0
x—1 - - 0 + +
X*+6X-6 + 0 - - 0 +
g(x) - 0 + 0 - 0 +
Exercice 3
I _ . ! _3 . ! —L
D) =10x;2) f(x) =55 3) f(0) = Np:
Hf'(x) =8x—3;5)f (x)=5— 2 ;6)fl(x)=1—6x; 7)f'(x) =2 +L

2Vx

X2
8)f'(x) =12x—5; 9) f'(x) =Vx +

x+1

2v/x
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10) /') =Cx—D(x+2)+x*—x=3x*+2x—2;
x 1
1)f'(x) =5(1-5) —5(Gx—4) = —5x+7

2
x* xVx 5vx

Exercice 4

Y 2wt ET T et R
! — 5): l =2(1 1 \/— —9 \/— \/_ 1
D) = 6% +5); DF @) = 2(1+372) (x4 V7) = <x+ +7+2>

1)f’(x)———(\/_+1)+—<1+2)= vk Ll ¥ 4 L _Jdx, 1

=2x+3Vx +1
3 1 2 3
Hf'(x) = 155x +3)%; 5)f'(x) = (1 + ) O f'(0) =—=(2+Vx)";
Vx
Nf'(x) = 2(=3 + x°)(—3x + x°)
8)f'(x) = — = (0 5 — ) NF'(x) = 4(2x — 3)(x* — 3x + 1)3; 10)f'(x) = 6(x + 1)°;

1)f/(x) = —%(E)S __S

X x7
12)f'(x) = 21x° +24x3 —10x + 1

Exercice type
1) Ona:

ST

3x _ 3 P I ~ i _
5,5 done Jim S0 = Jlim () =
X

lirr%f(x) =+

X—>

4
2) La courbe de f admet une asymptote verticale d’équation x = 5/4 et une équation
horizontale d’équation y = \E

3) On doit étudier le signe de f(x) - \F

3 3x 3 \/: \/7><J;+\/7> 4x—5 %
X — X

~ 15
o (e )

Sur ]—o0; 0] , 4x — 5 < 0 donc la courbe de f est en dessous de son asymptote horizontale

Ul
o

Sur E; +oo[ , 4x —5> 0 donc la courbe de f est au dessus de son asymptote .
4) Ona:
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3(4x —5) —4(3x)
(4x — 5)? _ —15
3x 2 3x
4x —5 2(4x —5) 4x —5
La fonction f est donc décroissante sur son ensemble de définition
5) Courbe

<0

fi) =
2

F Y




