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⋆⋆ Variations de fonctions ⋆⋆

1 Généralités

1.1 Variations d’une fonction

Définition.

• La fonction f est croissante si et seulement si , pour tous x ≤ y on a : f(x) ≤ f(y)

• La fonction f est décroissante si et seulement si , pour tous x ≤ y on a : f(x) ≥ f(y)

• La courbe d’une fonction croissante monte ; la courbe d’une fonction décroissante des-

cend .

Exemple. Dresser le tableau de variations de la fonction dont la courbe est dessinée ci-dessous
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Exemple.

x −5 0 3 7

f(x)
−3
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Compléter : f(1).......f(2) et f(5).....0

1.2 Extrema d’une fonction

Définition.

• La fonction f admet un minimum en a si et seulement si , pour tout x , f(x) ≥ f(a)

• La fonction f admet un maximum en a si et seulement si , pour tout x , f(x) ≤ f(a)

• Si la fonction f admet un minimum en a , alors la courbe de f présente un "creux" pour

x = a

• Si la fonction f admet un maximum en a , alors la courbe de f présente un sommet pour

x = a

Exemple.
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2 Variations des fonctions de référence

2.1 Fonctions affines

Propriété.

La fonction affine f(x) = ax+ b est croissante si a > 0 et est décroissante si a < 0 .

2.2 Fonction carré

Propriété.

La fonction f(x) = x2 est décroissante sur ]−∞; 0] et est croissante sur [0; +∞[ .

Exemple.

x < y < 0 alors x2 > y2 : (−5)2 > (−3)2

Tableau de variations :

2.3 Fonction cube

Propriété.

La fonction f(x) = x3 est croissante sur R .

Tableau de variations :

2.4 Fonction inverse

Propriété.

La fonction f(x) =
1

x
est décroissante sur

]−∞; 0[∪]0; +∞[ .

Tableau de variations :

2.5 Fonction racine

Propriété.

La fonction f(x) =
√
x est croissante sur [0; +∞[

Tableau de variations :
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