Corrigé 4

Exercice 1
D) f)=x2—8x+7=(x—4)72—-16+7= (x—4)>—9
2) f)=x*+12x—4=(x+6)>—36—4=(x+6)>*—40
3) f(x) =3x*+12x—18=3(x*+4x—6) =3[(x +2)* — 4 — 6]
= 3[(x + 2)% — 10] = 3(x + 2)% — 30

4) Ona:
2 2 32 9
F(x)=5x2+15x =7 =5(x2+3x)—7=5 <x+§> —=|-7
“sfery - or=sed 3
o\t Ty T T T
Exercice 2

1) On factorise :

25 4_( 3)294_< 3)2 25_( 35)( 3+5)
XmexmRE\XYTy) Ty T\ Ty T T T J\F T

=x—-4Hx+1)
Les solutions sont donc x =4 oux=-1
2) De méme:
x? —2x + 12 = (x — 1)®> + 11 n'est jamais nul car un carré est toujours positif
Pas de solution

3) ldem:
- 12_( 5)2 25 - 5)2 73
X X =X 2 4 =X 2 4
B 5 73 5_ V73
“\*T2T )\ F T2
5 73 5 73
2 _ = = — R — = - — —
X S5x+12=0ox 2+2 oux > >
4) Idem:

- 1008 =3 (x - et B a[(x-2) 24 8 s (x- ) -
X TAEXTeES XN T )= T3] T T3 T \*T3) T
~3(x-3-3)(x-3+3) =3G-D(x-3)
—2\*T373/(¥T3T3) TV x43
3x2—10x+8=0<:>x=20ux=§

5) ldem

Sx2—20x +10 =5(x? —4x +2) =5[(x —2)> = 2] =5(x — 2 —V2)(x — 2 + V2)
5x2—20x+10=0ox=2+V2oux=2-+2

Exercice 3
1) Ona:
e 7r—12 =~ =712 = | (1 =2) =2 r12| = =[(x-]) -2
-Xx X = —(x X ) = X > 2 = X > 2

=—(x—-4)(x—-3)
On fait un tableau de signes sans oublier le «-« devant et on obtient
S=]-o0;3] U [4; +oo[

2) Deméme:
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x*+6x—16=(x+3)*—25=(x—2)(x+8)
On fait un tableau de signes et on obtient : S =[-8 ;2]
3) Idem:

2x2—6x+4=2(x2—3x+2)=2[(x—§>2—2+zl=2[<x_§)2_ll

2 4 2 4
=2(x—-2)(x—-1)
On fait un tableau de signes : S = ]—o0; 1] U [2; + o]

4) Idem :
3x?—6x—24=3(x*-2x—-8)=3[(x—1)*-9]=3(x—4)(x+ 2)

On fait un tableau de signes : S = |—o0; —2] U [4; +oo]

5) Idem

X*—4x+3=(x—-2)*-1=(x-3)(x—-1)

On fait un tableau de signes et on obtient : S = |—o0; 1] U [3; +oo]
Exercice 4

1) Ona:

x3-2x*-5x+6=(x—-1DE*+ax+b)=x3+(a—-1)x*+(b—a)x—b

Donca-1=-2,b-a=-5et-b=6:0nab=-6,a=-1
3 2 2 [ 1 ? 25
x°=2x"=5x+6=x—-1DE*"—x—-6)=(x—1) (x—z) - —

4
=x—-1Dx—-3)(x+2)
Les solutions sontdonc x=1,Xx=30ux=-2
2) Ona:
x3—-2x*+3x—6=(x—-2)(x**+ax+b) =x3+ (a—2)x*+ (b — 2a)x — 2b
Donc:a—-2=-2,b-2a=3et-2b=-6donc:b=3,a=0
x3—-2x*+3x—6=(x—2)(x*+3)
Il y a donc une seule solution x = 2 car x> + 3 n’est jamais nul .
3) Ona
B+2x*—x—-2=(@x+D*+ax+b)=x3+(@a+Dx*+(a+b)x+b
Donca+1=2,a+b=-1leth=-2;doncb=-2eta=1.

5 1\* 9
x +2x2—x—2=(x+1)(x2+x—2)=(x+1)[<x+§) ——l

4
=x+Dx+2)(x—-1)
Les solutionssontx =-1,x=-20oux=1.
Exercice 5
1) Ilexisteunréel xtel que x3 —2x +1 = (x —1)*:vrai, x=0
2) L’expression (2x+4)(x-5)? - 1 est factorisée : faux
3) La forme factorisée de (x — 1)* + (2 + 3x)(1 — x) est (x — 1)(—2x — 3) : vrai
4) L’équation x2 = 4x a pour unique solution x =4 : faux , x = 0 aussi
5) 3et— 3 sont solutions de I’équation x* + 2x — 5 = 2x + 4 : vrai
6) Pour I’équation x> — x? — 6x —4 = 0, les solutions sont —1,1 + V5 et 1 —+/5 :
vrai

2x+7 .
7) L’équation X7 - 0 a pour solutions 4 et — 3,5 : faux , 4 VI

x—4
Exercice 6

On cherche x et y tels que x? - y2 = 77 c'est-a-dire : (X -y ) (x+y) =77 .
Onsaitquex—y=1ldoncx+y=7.

On ajoute ces deux égalités : 2x =18 donc x =9ety=-2.

Exercice 7
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fG) = x+2 1
1) Lavaleur interdite est — 2 donc Df = R \ {—2}

2) Ona
1\ 3 4 42
f(O)—l,f<§>—§etf(—2+\/§)—ﬁ—1—7—1—2\/§—1
3) Ona
_ 1_4—36—2_2—x
f(x)_x+2 x4+ 2  x+2
4) En utilisant cette derniére écriture
f(x) <0 tableau de signes : S =]—00; —=2[ U [2; +o0];

f(x)=0:x=2
—3o 1=3 & b0 27 o= —1
f(x) = x+2 N x+2 N x+2 =
Exercice 8
1) Df=R\{2}
2) Ona
3 2\ 5 7 75
f(O)—E,f<—§>—§etf(Z—\/g)——2+ﬁ——2+T
3) Ona:
- o4 7 _2x—4+7_2x+3
f(x) = —x4+2 —x4+2 —x+2

. -\ . 3
4) Avec un tableau de signes et la derniere expression S = ]— > 2[
Avec la premiére écriture :

>0 —x+2>09x<2eS5=]-x2]

_ —-x + 2
Exercice 9
1) On va utiliser Thalés pour déterminer AE en fonction de x :

AE_DE _AE _ x _ .. 4
—_—_—— s — = — = —
AB _ BC T 200 150 3”

aire(ADE) = %xz
Aire(ABC) = 15 000
aire(BCDE) = 15000 — gxz
2) On doit résoudre
15000—§x2 =§x2 & x? =454ﬂ= 11250 & x = V11250 = 75V2

Car x est positif comme longueur .

Exercice 10
1) Ondoitavoir:(x-1)(y—-6)=16
2) Onadonc:
6 = 16 d _ 16 +6
y 1 oncy v —1
3) Et5) Ona
16 x*—x+16—-9x +9 x*—10x + 25
x+——+6=15¢o =0 =0
x—1 x—1 x—1



