DS 8 spécialité maths premiere 25 avril 2022

Exercice 1 ( 10 points )
1. (a) A : D’aprés I'énoncé p (V) = 0,6 et py, ((V3) = 0,6, donc
p(VanVs) =p (V) X py, (V3) =0,6 x 0,6 =0, 36.
(b) B: Onap(Va) =0,6 = p(V2) =1-0,6 = 0,4 et d’aprés I'énoncé py; (V3) = 0,9.
Doncp(%ﬂvg) :p(vg) ><p72(73) =0,4%x0,9=0,36.

2. Onaps=p(Va)=p(Van V) +p(VanVy).

Orp(V},ﬁVQ) :p(VQ) X pyy (V3) =0,4%x (1-0,9)=0,4x0,1=0,04.
Conclusion : p3 = 0,36 + 0,04 = 0, 4.
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4. On a (ce que I'on peut voir sur I'arbre) :

Pn+1 :p(vn+1) :p(vn+1 mV;L>_'_p(‘/n+1 mvn) = Pn X 076_'_(1 _pn> X 071 = 0,6])”—
0,1p, +0,1=0,5p, +0, 1.

5. (a) Pour tout entier naturel n non nul, u,.1 = ppy1 — 0,2 = 0,5p, + 0,1 — 0,2 =
0,50 — 0,1 = 0,5 (pn — 0,2) = 0, 5.

Cette égalité montre que la suite u est une suite géométrique de raison 0,5 ; son
premier terme est u; =p; —0,2=1—-0,2=0,8.
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(b) On sait que pour tout entier naturel n non nul u, = u; x r"~! = 0,8 x <§> =

0,8
on—1 :

o . 0,8
De la définition de w,, il résulte que p, = 0,2 + 1"

)

1
(¢) On sait que 0 < 3 < 1 entraine que lim =0, donc lim p, =0,2.
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Exercice 2 (10 points )
On désigne par f la fonction définie sur I'intervalle [—2 ; 4] par

f(z) =2z +1)e " + 3.

On note Cy la courbe représentative de f dans un repére.
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1. On admet que la fonction f est dérivable sur I'intervalle [—2; 4].

Pour tout = € [0; 5], f(z) est de la forme u(x) x v(x) + 3 avec u(zr) = 2x + 1 et
v(z) = e 2.

En écrivant u'(z) = 2 et v'(z) = —2¢7%7,
fl(x) =2xe2+2z+1)x(—2e*) =22+ 2r+1) x (=2) =2 (2—-42 - 2) =
—4e7 %,

2. Vz € [-2;4], e >0 donc f'(x) a le méme signe que —4z.

Le tableau de variations de la fonction f sur I'intervalle [—2; 4] est :

x —2 0 4
f'(x) + -
4
f(x) / \
—3e*+3 9¢7 8 +3

F(=2)=(2x —24+1)e 22 +3=-3¢"+3~ —160,8 f(0) = (2% 0,6+ 1)e" +3 =4
fA) =2 x4)e > +3=9¢8+3~3

1
3. Déterminer I'équation de la tangente a C; au point d’abscisse 3

1 2 3

y=—-2¢'(r—=)+2e'+3doncy=—=x+—-+3
2 e e

4. Soit D la droite d’équation y = 3 . Etudier la position relative de Cy et D .

On pose g(z) = f(x) — 3= (2z + 1)e™** . Le signe de g(x) est du signe de 2z + 1

be
8(x) - 0 T
position | C est en dessous de D C est au dessus de D

N [

5. Tracer Cy
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